Limiti: definizioni ed esempi
Definizione 
Limite finito (L) di f(x) per x che tende a un valore finito (x0)
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 se per ogni 
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 scelto piccolo a piacere, si può determinare un intorno completo I(x0) tale che 
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Esempio

Utilizzando la definizione, verifica che 
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Il limite sarà verificato se la soluzione della disequazione 
[image: image7.wmf]e

<

-

+

5

3

x

 rappresenta un intorno completo di 2. Risolvo la disequazione col valore assoluto considerando 
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 come parametro.

Risulta 
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 Questo è un intorno completo di 2 che varia di ampiezza al variare di 
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, quindi il limite è 5
Esempio

Utilizzando la definizione, verifica che 
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Il limite sarà verificato se la soluzione della disequazione 
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 rappresenta un intorno completo di 2. Risolvo la disequazione col valore assoluto considerando 
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 come parametro.

Risulta 
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 Questo NON è un intorno completo di 2, ma un intorno completo di 3, che varia di ampiezza al variare di 
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Quindi il limite NON è 6
Osservazione

Il punto x0 non necessariamente appartiene al Dominio di f(x). Nel caso in cui 
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. Cioè il limite si può calcolare semplicemente calcolando il valore della funzione nel punto x0
Definizione 
Limite infinito (
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) di f(x) per x che tende a un valore finito (x0)
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, scelto grande a piacere, si può determinare un intorno completo I(x0) tale che 
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Esempio

Utilizzando la definizione, verifica che 
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Il limite sarà verificato se la soluzione della disequazione 
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 rappresenta un intorno completo di 0. Risolvo la disequazione col valore assoluto considerando 
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 come parametro.
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. Studiando i segni delle due disequazioni fratte si ottiene: 
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 (Ricorda che M>0). Questo è un intorno completo di 0 che varia al variare di M. 

Quindi il limite è 
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Definizione 
Limite finito (L) di f(x) per x che tende a infinito (
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 se per ogni 
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 scelto piccolo a piacere, è possibile trovare un intorno I di infinito tale che 
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Esempio

Utilizzando la definizione, verifica che 
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Il limite è verificato se la soluzione della disequazione 
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 rappresenta un intorno di 
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. Risolvo la disequazione col valore assoluto considerando 
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 come parametro. Risulta:
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. Studiando i segni delle due disequazioni fratte, poi mettendo a sistema si ottiene: 
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>0). Questo è un intorno completo di 
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 che varia al variare di 
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Quindi il limite è 0

Definizione 
Limite infinito (
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) di f(x) per x che tende a infinito (
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 scelto grande a piacere, è possibile trovare un intorno I di infinito tale che 
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Esempio

Utilizzando la definizione, verifica che 
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Il limite è verificato se la soluzione della disequazione 
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 rappresenta un intorno di 
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. Risolvo la disequazione col valore assoluto considerando 
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 come parametro. Risulta:
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[image: image61.wmf]M


Quindi il limite è 
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Lo studio del limite di una funzione serve per avere informazioni sul grafico della funzione in un intorno del valore a cui tende la x (Ricorda che x0 non è necessariamente un punto del dominio).
Calcolare il limite per x che tende a x0 significa studiare il comportamento della funzione in un intorno di x0 (ovvero molto vicino a x0)
Calcolare il limite per x che tende a più infinito significa studiare il comportamento della funzione in un intorno di più infinito (ovvero per valori molto grandi di x, lontano dall’origine) 
Alcuni limiti che si deducono dal grafico:

	Esponenziale e Logaritmica

	y=ax , a>1
	y=ax , 0<a<1
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 perché la funzione è continua in x0
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 perché la funzione è continua in x0

	y=Loga(x), a>1
	y=Loga(x), 0<a<1
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Non ha senso la scrittura 
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 perché la funzione non è definita per x<0 (Dominio)
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Non ha senso la scrittura 
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 perché la funzione non è definita per x<0 (Dominio)

	y=tg(x)
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	y=1/x
	y=x3
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Iperbole equilatera
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